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Lista 1

Programacao Dindmica

1. Consumo com retorno aleatorio. Um consumidor procura maximizar

By Bu(c)
t=0

sujeito a

At+1 = Rt(At - Ct)

tal que t > 0, Ag dado, 0 < 3 < 1, onde u/(c) > 0,u”(c) < 0. At sdo os
ativos no inicio do periodo t, ¢ é o consumo, e R; é a taxa de retorno
bruta dos ativos entre os periodos t e t 4+ 1, apds isto uma decisao
sobre o consumo deve ser tomada. Assuma que R; deve ser governada
por um processo de Markov de primeira ordem, com transigoes gover-
nadas pela prob{R; > R'|R,—1 = R} = F(R',R). A; deve satisfazer
hmtﬂoo E()ﬁtAt = 0.

Neste problema as variaveis de estado sao A; e Ry_1 e a variavel de
controle é 1. Note que Apy1 = Ri(Ar — ¢;) = Rty Escreva a equagao
de Bellman, encontre as condigoes de primeira ordem e os valores de
estado estacionério relevantes.

2. Persisténcia de hdbito. Considere o problema de escolher uma sequén-
cia de consumo que maximize:

Ey Z B (Incy + Mneg_1)
t=0

sujeito a

i+ kepr < ARY



A ko >0,0<(5,0) <1ec_y dado.

A funcao utilidade representa persisténcia de habito no consumo. ¢ é
o consumo e k é o estoque de capital.

(a) Defina as variaveis de estado e controle.
(b) Monte a equacao de Bellman bem definida.

(c) Encontre a solugao de estado estacionario.

. Modelo de crescimento dtimo com a escolha trabalho-lazer. Suponha
que o agente representativo maximize a seguinte funcao objetivo

EyY Bru(er, )

t=0

sujeito a

ce + it < f(ke, he)
kit1 = (1 — 5)]61} + 74

ko dado,0 < (3,6) < 1.

tal que [ é o lazer e n o trabalho. Assuma que a dotacao total de tempo
da economia é igual a 1 e o agente pode escolher quanto tempo atribuir
para o trabalho e quanto ele decide atribuir para o lazer. Portanto, ele
deve obedecer a seguinte restricao: 1 = hy + I;.

(a) Defina as variaveis de estado e controle.
(b) Monte a equagao de Bellman bem definida.

(c) Encontre a solugao de estado estacionario.

. Modelo de crescimento de dois setores. O agente representativo deseja
maximizar a seguinte fungao objetivo:

o
) Z 5tU(Ct7 lt)
t=0
o setor 1 produz bens de consumo usando capital, kq;, e trabalho,
ni+ de acordo com a fungao de producao ¢; < fi(kit,n1,¢). O setor 2
produz bens de capital de acordo com a seguinte funcao de produgao



kiy1 < fa(kat,noyp). O emprego total da economia é ny = nyy + noy
e o lazer, l;, estdo sujeitos a dotacdo de tempo dos agentes | e deve
satisfazer a seguinte restricdo: n; + Iy < 1. A total de capital usado na
economia nao pode exceder a soma do capital usado nos dois setores,
k1t + kot < k¢, para um ko dado.

(a) Defina as variaveis de estado e controle.

(b) Monte a equagdo de Bellman bem definida, ou seja, escreva o
problema na forma de programacao dinamica.

(c) Encontre a solugao de estado estacionario.
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